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 : المىفعةهظريه 

ه الؼلب بدزاط  طلىن المظتهلً الفسدي خُث ًفترض ان ػلب المظتهلً ًيىن ممثلا في حمع ػلباث  تجىؼلم هظسٍ

ًدعى )ًين ًيىن المظتهلً اٌ المدزوض الىُىهلاطيي مظتهلً عللاوي ًبدث على اعظم زفاَُه باعخباز دخله دالمظتهلىين الفس 

ساز الامثل للىصىٌ الى الل تكسازٍ باطخعماٌ ول المعلىماث الظسوزٍ خر المظتهلًأوٍ (،المىفعتَرا اللاهىن بلاهىن حعظُم 

 .بدخلهالظلع التي ٌظخؼُع شسائها مجمىعاث مً  ةعد تًلازن بين مىفع ًجب على المظتهلً ان

لخان لخدلُل المىفعت:   له المىفعت الملاطت،  -1جىحد ػسٍ له المىفعت المسجبت. -2ػسٍ  ػسٍ

 ىفعة الماسةة:هظريه الم -1

  .كُاض المىفعت التي ًأخرَا مً اطتهلان طلعه او مجمىعه مً الظلع ًفترض في َرا الاػاز ان المظتهلً ٌظخؼُع

 :الىظريةفرضيست 

 ؛: ًبدث المظتهلً على حعظُم زفاَُخه في اػاز دخله المددودالعللاهُت -

  ؛: كد جلاض واخظً ملُاض ًيىن ملُاض هلدًاالمىفعتكُاض  -

 ؛الحدًه للىلىد : ٌعني ان كُمه الىلىد جبلى زابخه لمىفعتازباث  -

 ؛مً وخداث مخخالُه مً طلعه ما مخىاكصه المشخلت المىفعتجيىن  :الحدًه المىفعتجىاكص  -

 :بالشيل الخالي المىفعتوجىخب داله  المظتهلىتطلع داله للىمُاث  تلمجمىع اليلُت المىفعت جيىن  -

U=f(x1,x2,x3…xn)  دٌجخُث xi  مً الظلعت  تهمُعلىi. 

 بينهمس: والعلاقةالحدًه  والمىفعة الكلية المىفعة -1-1

 :جعريفست -1-1-1

َرٍ الحاحاث  شبا ل  اللابلتاهما وشعس به مً زغباث ًىلد عىدها خاحاث جدفعىا للحصىٌ على الظلع والخدماث  

 .كخصاديالا  بالمعنى المىفعت تومً َىا جىدظب الظلع والخدماث صف

التي ًبديها َرا الصخص  السغبتحعبير عً شدٍ "  :نهاأب  معين لصخص باليظبت ما تطلع  مىفعتحعسف ًمىً أن 

 "في لحظه معُىه وطمً اػاز ظسوف مدددٍ الظلعتللحصىٌ على َرٍ 

 .مً ػسف مظتهلً ما x الظلعتم ُاعخبر الجدوٌ الخالي جلُ

UMx Utx Qx 

- 40 1 

24 64 2 

16 80 3 

8 88 4 

7 95 5 

6 101 6 

مجمى  المىافع التي ًدصل عليها الفسد مً مجمى  الظلع والخدماث " :نهاأوحعسف على  اليلُت المىفعتٌشير العمىد الثاوي الى  -

 ".خلاٌ فترٍ شمىُه معُىه المظتهلىت

ٌ بُاهاث المً ملاخظه  - ادٍ الىخداث  اليلُت المىفعت جتزاًد جدو خىاكص ختى ًبل  مً اي طلعه ولىً بمعدٌ الم المظتهلىتبصٍ

 .المظتهلً الاشبا  اليامل

ُت عً الخغير في الىم الىاججت اليلُت المىفعتملداز الخغير في " :نهاأالحدًه وحعسف على  المىفعتٌشير الى عمىد الثالث الى  -

 ".واخد في فترٍ شمىُه معُىه بىخدة الظلعتهلىه مً المظت
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 (Gossen -ىطًڤالاوٌ لاللاهىن )جظهس بُاهاث الجدوٌ جىاكص المىفعه الحدًه  -

 :الكلية والمىفعةالحدًه  المىفعةبين  العلاقة-1-1-2

 :خلاٌ الجدوٌ الخالي مً اليلُت والمىفعت  الحدًه المىفعتبين  تعلاكال ًمىً جىطُذ 

UMx Utx Qx 

- 0 0 

10 10 1 

6 16 2 

4 20 3 

2 22 4 

0 22 5 

-2 20 6 

 :خالُتاللاخظاث وٌ المً خلاٌ البُاهاث الجدموسجل 

، في هفع 22حعؼي مىفعت ولُت حظاوي      أخس وخدة مظتهلىت ]ت ما هي الا مجمى  المىافع الحدً اليلُت المىفعت -

 [.(2-+)2+2+4+6+12=22الىكذ مجمى  المىافع الحدًت 

 تخدً مىفعتجلابلها  الظادطت الىخدةالحدًه ختى  المىفعتخىاكص ما َى الا اوعياض لخىاكص مبمعدٌ  اليلُت المىفعتجصاًد  -

  تالحدً تجيىن المىفع     عىد الى اكصاَا  اليلُت المىفعت  عىدما جصل تمخىاكص
 
 ت بعداليلُ توجدىاكص المىفع صفسا

 ت.طالب تخدً مىفعتجلابلها      

 :ثىازن المستهلك -1-2

التي ًمىً ان ًدصل عليها عىد اهفاق  اليلُت المىفعتالعللاوي َى حعظُم  هلًالهدف الري ٌظعى الُه المظت نا  

دلم المظتهلً َدفه َر .المخاختوالخدماث   دخله الىلدي على الظلع هه في خاله جىاشن عىدما ًىفم دخله أو ًلاٌ ا، أوٍ

ل  .المخخلفتُه مً اخس دًىاز مىفم على الظلع التي حعىد الُه عل المىفعتدظاوي مً خلالها ج تبؼسٍ

خدلم جىاشن المظتهلً عىد جىفس الشسوغ   :الخالُتوٍ

 :شسغ المىافع الحدًت للىلىد 
   

  

 
   

  

   
   

  

 

رٍ ) Y الظلعتالمىفم على  دًىاز الاخير الو المىفعتًلدم هفع  X الظلعتفي الخىاشن الدًىاز الاخير المىفم على   وَ

 ىطً(.ڤل باللاهىن الثاوي جدعى الحالت

 :شسغ الاهفاق 

 :نأي ألدخل الىلدي لعلى الظلع مظاوي  المىفلتان ًيىن مجمى  المبال  

                   

 على Nو X،Yاطعاز الظلع    و    ،   ، وجمثلالخىالي على Nو X،Yهمُاث الظلع    و   ،   جمثل خُث

 .ًمثل الدخل الىلدي للمظتهلً Rو ،الخىالي

ى ؼالظلع التي جدلم له اكص ى كدز ممىً مً الاشبا  في خدود دخله ٌع تلخىطُذ هُفُه اخخُاز المظتهلً لمجمىع 

 :المثاٌ الخالي

َى  Y الظلعتوطعس      َى  X الظلعتمع العلم ان طعس  Yو X ًلىم بشساء طلعخين ما ان مظتهلً هفترض:1مثاٌ 

 :منهما في الجدوٌ الخالي تمً الظلعخين والمىافع الحدً تالمظتهلى توجىضح الىمُ     والدخل الىلدي      
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UMY UMx Q 

60 38 1 

54 34 2 

50 31 3 

46 28 4 

42 27 5 

38 25 6 

33 23 6 

28 20 7 

 ؟جىاشن المظتهلًه خدد هلؼ .أ 

   ت؟المىدظب تخدد المىفعه اليلُ .ب 

 :الحل

 :ثحدًد هاطة ثىازن المستهلك -أ

 ؼبُمجمً خلاٌ  (اشبا  ممىً في اػاز دخله واطعاز الظلع)اكص ى جىاشن المظتهلً  ًمىً الىصىٌ الى هلؼه

ي ًمىً جددًدَا هما تعخين والظللللىلىد ل تالحدً تللمىفع تمظبل توبما ان َرٍ الشسوغ جخؼلب معسف .شسوغ الخىاشن 

 :ًلي

 شرط المىسفع الحدًه للىاىد: 
   

  

 
   

  

 

 (5x,2y( ،)6x,3y( ،)7x,4y: )التي جدلم َرا الشسغ هي تو الترهُباث الظلعُأالاشواج 

   

  
 

   

  
 UMY UMx Q 

30 38 60 38 1 

27 34 54 34 2 

25 31 50 31 3 

23 28 46 28 4 

21 27 42 27 5 

19 25 38 25 6 

16.5 23 33 23 6 

14 20 28 20 7 

  هفس شرط ال: 

 :المثلى مً الترهُباث الثلار هخخبر شسغ الاهفاق تترهُباللاخخُاز 

            

   ( )   ( )  فائع     

   ( )   ( )    عجص      

   ( )   ( )  لاعجص ولا فائع     

طمً كُد الاهفاق وكُد المىافع  ةوهي الىخُد A(6x,3y) دلم الخىاشن للمظتهلً هيجي تالظلعُت ال الترهُبت

 .للىلىد تالحدً

 :المكخسبة الكلية ةالمىفعثحدًد  -ب

 :فلؽ المظتهلىتللىخداث  تهي مجمى  المىافع الحدً المىدظبت اليلُت المىفعت
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   ∑      

   (                 )  (        )      
 ي:مىحنى الطلب الفرد -1-3

ػلب المظتهلً او جىطُذ اشخلاق مىدنى  ت، ًمىًالحدً المىفعت تطخخدام جىاشن المظتهلً في طىء فسطُاث هظسٍبئ

 .ػلب الفسد على طلعه معُىه

طىف ًؤدي  تفاذا حغير طعس الظلع ،دددمعىد طعس  تعمً الظل تالمؼلىب تبخىاشن المظتهلً الري ًددد الىمُ هبدأ

 تهدصل على هلؼ ةالخىاشن الجدًد تومً خال ت.مً الظلع تالمؼلىب توبهرا جخغير الىمُ ،حدًد يو وطع جىاشوأ تباججاٍ هلؼ

مً  تطلظل لعدد مً المساث هخىصل الى تالمؼلىب توبخىساز حغير الظعس حغير الىمُ تخسي على مىدنى ػلب المظتهلً للظلعأ

مً  تالري ًبين الىمُاث المؼلىبو  ت،ظلعللوبخىصُل َرٍ الىلاغ هدصل على مىدنى ػلب المظتهلً  ت،الىلاغ الخىاشهُ

اث الاطعاز  تالظلع ذوق  ،الد خل الىلدي للمظتهلً :وهي امع افتراض زباث العىامل الاخسي على خاله المخخلفتعىد مظخىٍ

 .الظلعتلخلً  والمىملت ًلتالبداطعاز الظلع الاخسي  ،المظتهلً

ه الىلدي دخل بئهفاكهن المظتهلً ًصل الى اكص ى اشبا  ممىً أالجدوٌ في المثاٌ زكم واخد وحدها   باطخخدام :2 مثسل 

اث اطعاز  (6x,3y) عىد اطتهلاهه       .    و     وعىد مظخىٍ

 خت.مع بلاء العىامل الاخسي زاب      الى     اهخفع مً  Y لىفترض ان طعس الظلعت

 المؼلىب:

 خدد الىطع الخىاشوي الجدًد؟ .أ 

 ت؟وضح مىدنى ػلب المظتهلً على الظلع .ب 

 :الحل

 ثحدًد الىضع الحىازوي الجدًد: -أ

 شرط المىسفع الحدًه للىاىد: 
   

  

 
   

  

 

 (4x,8y( ،)1x,6y: )هيالتي جدلم َرا الشسغ  تو الترهُباث الظلعُأالاشواج 

UMY UMx Q 

60 38 1 

54 34 2 

50 31 3 

46 28 4 

42 27 5 

38 25 6 

33 23 6 

28 20 7 

  هفس شرط ال: 

 :المثلى مً الترهُباث الثلار هخخبر شسغ الاهفاق تترهُباللاخخُاز 

            

   ( )   ( )  فائع     

   ( )   ( )  لاعجص ولا فائع     
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طمً كُد الاهفاق وكُد المىافع  ةوهي الىخُد B(4x,8y) دلم الخىاشن للمظتهلً هيجي تالظلعُت ال الترهُبت

 .للىلىد تالحدً

 :y ةح مىحنى طلب المستهلك على السلعيىضث -ب

         ،        وعىد:           عىد:   

 ت.باطلاغ َرًً الىلؼخين في المظخىي هدصل على مىدنى ػلب الظلع

 

 

 

 

 

 

 

  

 

اث الاطعاز  تبين الىمُاث المؼلىب العلاكتعلى طلعه ما   ى ػلب المظتهلًًدزض مىدن   .للظلعت المخخلفتومظخىٍ

خُث  ت،طب عىظُا مع طعس هفع الظلعاىًد Yت المثاٌ الظابم على ان ػلب المظتهلً الفسدي على الظلعًدٌ 

 .والعىع صحُذ تالمؼلىب تولما وان الظعس مسجفع جلل الىمُ

 :الحبسدل -1-4

ى في خاله جىاشن ً د مىفعخه أخمىً المظتهلً وَ الخىاشن  في خالت اذا جبادٌ الظلع مع غيرٍ ممً َم اًظا اليلُتن ًصٍ

 إن ًىظب مً وزائها و ألابد لىلاَما  تاخخُازٍ توليي ٌشترن فسدًً في مبادل ،مخخلفتولىً ًىاحهىن اطعاز 
ا
ن جدلُم ئف لا

دث أخس ًيىن الخبادٌ بين شخصين ممىً اذا آمعنى ب ت،على زفع المبادل همنهما ًدمل لأيو عدم جدلُم مىظب أ ةخظاز 

 .طىء بعد العملُتأخد المظتهلىين بِىما الاخس لا ًيىن في وطعُه أالى جدظين وطعُه  العملُت

 :عخبر الجدوٌ الخاليا

B A  

UMy UMx UMy UMx Q 

16 18 11 16 1 

15 16 10 14 2 

14 14 9 12 3 

13 12 8 10 4 

12 10 7 8 5 

11 8 6 6 6 

10 6 5 4 6 

9 4 4 2 7 

 .Bللمظتهلً  A( ،6x,3y)للمظتهلً  (3x,6yفي: ) جيىن هلؼه الاهؼلاق ممثله

 المىفعتممثل في حعظُم  Bوالمظتهلً  Aووان َدف المظتهلً        اذا وان الخبادٌ ًخم على اطاض

 ؟لىينًؼسح الظؤاٌ خىٌ امياهُه الخبادٌ بين المظته الفسدًت

 :الحل

2 

1 

3 8 

Q

y 

Q

x 

A 

B 
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ٌ  تالخبادٌ هىش  هلؼ تكبل جددًد امياهُ -  .الاهؼلاق على الجدو

لا  A  للمظتهلً باليظبت Y للظلعتالحدًه  تعلى المىفع تملظىم X تللظلع تالحدً المىفعتامياهُه الخبادٌ عىدما جيىن  -

 أي أن: ،B للمظتهلً Y تللظلع ًتالحد تعلى المىفع تملظىم Xت للظلع تالحدً المىفعتحظاوي 

    

    

 
    

    

 

خظب المثاٌ: 
    

    

 
  

   
و            

    

    

 
   

  
   

بما أن : 
    

    

 
    

    

 هىان امياهُت للخبادٌ.ف 

ع وخداث  A خظب الجدوٌ المظتهلً ههأهلاخظ  Bو  Aلخددًد هلؼت الخىاشن المظتهلىين   Y مًًفظل حعىٍ

ع B المظتهلًبِىما ًفظل  ،Xبىخداث مً   .Yبىخداث Xوخداث مً  حعىٍ

عىطها بىخد ت(مىافع خدً 6ًخظس ) Y مً ةوخد على A المظتهلًًخخلى  ت،في البداً مىافع  12ًسبذ )مً  X ةوَ

عىطها بىخد  ت(خدًمىافع  8ًخظس )X  مً ةٌعىض وخد  B بِىما المظتهلً ت(.خدً  يأ ت(مىافع خدً 13ًسبذ ) Yمً  ةوَ

. لىلا المظتهلىين ةطىف ًؤدي الى خظاز  المسخلتن اطخمساز الخبادٌ بعد َرٍ أبدُث  ،الأخيرة المسخلتهي  الثاهُت المسخلتجيىن 

 .Bللمظتهلً  A( ،4x,5y)للمظتهلً  (5x,4y)المظتهلىين في الخىاشن عىدما ًىظبان ًيىن هلا  النهاًتفي 

 

B A  

-8 +10 X 

+13 -6 Y 

+5 +4 UTi∆ 

 المسخلت الاولى

B A  

01- 7+ X 

01+ 6- Y 

1 0 UTi∆ 

 المسخلت الثاهُت

B A  

01- 5+ X 

00+ 7- Y 

0- 1- UTi∆ 

 المسخلت الثالثت

 ت:ملاخظ

 :ممىً اذا ًيىن الخبادٌ -
    

    

 
    

    

 

 :ًيىن الخبادٌ غير ممىً اذا -
    

    

 
    

    

 

 المرثبة: المىفعة ةهظري -2

في َرا الاػاز ًيىن المظتهلً كادز على جسجِب  ت،كُاض المىفع تعدم امياهُ تمً فسطُ  المسجبت المىفعت تهظسٍ  جىؼلم

  .الظلع تو مجمىعأ تول طلع مىفعتن ًلُم أمجمىعاث مً الظلع بدون  ةعدأو طلع  ةعد  تمىفع

 :الفرضيست

تًيىن المظتهلً المدزوض عللاهُا ًبدث عً حعظُم زفاَُخه على اطاض ول المعلىماث  :العللاهُت -  .الظسوزٍ

 التيت ب جفظُلاجه وجصىزٍ للمىفعمجمىعاث مً الظلع خظ ةان ًسجبؽ عد بئمياههحعني ان المظتهلً  :المسجبت المىفعت -

 ت.ًخدصل عليها باطتهلان ول مجمىع

 .حعني جددب مىدىُاث الظىاء هدى هلؼه الاصل ةَرٍ الميز   :للإخلاٌ يجىاكص المعدٌ الحد -
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 (         )   أي:  ظتهلىتالمالتي ٌشعس بها المظتهلً داله للىمُاث  المىفعتجيىن  -

 :جؤدي الى Bو  A  مً الظلع خينمىاحهه مجمىع -

 .  B مفظلت على Aحعني أن      

  .غير مخديز حعني    

  .A مفظلت على Bحعني أن     

 مجمىعت طلعُت أخسي:Cإذا واهذ 

    ٌعني ذلً أن       و      إذا وان

 :مىحىيست السىاء -2-1

خُث ، (   )   : اذا اعخبر ان المظتهلً ٌشتري طلعخين جىخب داله المىفعه للمظتهلً على الشيل الخالي

 .Yو  X همُاث مً الظلع   و جمثل 

 ما: اعخبر الجدوٌ الخالي الري ٌشير الى جسجِباث عدٍ مجمىعاث مً الظلع مً ػسف مظتهلً

 المجموعات Qy Qx الترتيب

2 5 5 A 

1 4 2 B 

1 2 3 C 

1 1 4 D 

0 3 0 E 

0 1 1 F 

0 0 2 G 

 .الاعلى  الىلؼتلها  المفظلت: المجمىعاث تملاخظ

 :ياث الجدوٌ ًمىً زطم البُان الخالاهؼلاكا مً بُاه

 
 

على  الدالتىخب جولمظخىي معين  ،مدللا باطتهلان عدٍ مجمىعاث مً الظلع المىفعتمظخىي معين مً ًيىن 

 في الترجِب. (   )مىكع مجمىعاث الاشواج     خُث ًمثل، (   )     :الشيل
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 مجمىعاثلل باليظبت للمظتهلً هرلً المىفعتهفع المظخىي مً  Dو B ،Cث ىفس المجمىعاجخظب السطم البُاوي 

F ،G وH. 

رجِب جىحد مثلا التي جدخل هفع الت Dو B ،Cبجاهب المجمىعاث  أهه المىفعت تاهؼلاكا مً حعسٍف دال ًفترض

الشيل  وجأخر ةلرلً جلدز المىدىُاث بدواٌ مظخمس  .جسجب مً ػسف المظتهلً في هفع المظخىي  (   )خسي مً أشواج أ

 :الخالي

 

 

 

 

 

 

 

 

دعى بمىدنى الظىاء وحمل المىفعتًمثل ول مىدنى مظخىي معين مً  ؼ توٍ  .الظىاء تالمىدىُاث جدعى بخسٍ

لمظتهلً  المىفعتالتي جدلم هفع  Yو  X و المجمىعاث مًأالظىاء ول الاشواج ًمثل مىدنى  :جعريف مىحنى السىاء -2-1-1

 .معين

  :خصسئص مىحىيست السىاء -2-1-2

  .ًيىن المُل طالب اذا اهخفظذ همُه ًجب ان جصداد همُه ختى ًبلى على هفع مىدنى الظىاء -

ين مخخلفين  - ى غير ممىً تللمىفعًيىن جلاػع مىدىُين غير ممىً هلؼه الخلاػع جمثل مظخىٍ  .وَ

ادة في الىمُاث المظتهلىت دائما مفظلت.بالابخعاد عً هلؼه الاصل المىفعتجصاًد  -  : جيىن الصٍ

ع على ػىٌ مىدنى الظىاء مً الِظاز الى جيىن مىدىُاث الظىاء مددبت هدى هلؼت الاصل:  - جُا حعىٍ الُمين ًصعب جدزٍ

 .x ت هثرًأو  y ت كلُأبظبب  xبىمُاث مً  y مً همُاث

 للإحلال:المعدل الحد -2-2

 :اعخبر البُان الخالي

 

 

 

 

 

 

 

 

 

U2 

U1 

U0 

Qx 

Qy 



 U0 
P 

R 

S 

∆y 

∆x 

Qx 

Qy 

x1 x2 

y1 

y2 



 مداطساث الاكخصاد الجصئي المعمم

9 
 

: يأ  للمظتهلً  المىفعتخُث ول شوج ًىفس هفع مظخىي ، (   ) الاشواج    ًمثل المىدنى  ًمثل

لا  P الى Rاهخلاٌ المظتهلً مً . الُمين مً الِظاز الى   ػىٌ المىدنى على  ختزاب المىفعتجبلى ، (     ) (     )

 .Yو  Xمً  المظتهلىتلىً ًؤزس على الىمُاث   ًؤزس على زفاَُه المظتهلً

عىطها  (       )    يأ  Yالظلعت مً تهمًُخخلى على  P الى R مً عىدما ًيخلل المظتهلً  وَ

ع.   ىدنى الظىاء لُبلى على هفع م (       )   يأ Xت مً الظلع تىمُب يىن معدٌ الخعىٍ  Xبـــ Y  وٍ

 :هماًلي
  

  
 

(       )

(       )
 

  

  
 

 ًمثل المعدٌ
  

  
مً  تاطافُ ةالتي ًخخلى عنها المظتهلً ختى ًخدصل على وخد Yالظلعت عدد الىخداث مً  

بلى على هفع مىدنى الظىاء Xالظلعت   .دعى َرا المعدٌ بالمعدٌ الحدي للإخلاًٌ ،وٍ

 (   )    الخالُت:      المىفعت تاعخبر دال

 :هجد للدالتالخفاطل الىلي  بأخر 

   
  

  
   

  

  
   

     
 
         

 :نأخُث  

 
  

  
 .X للظلعت تالحدً المىفعتهي :  

 
  

  
 .Yت للظلع تالحدً تىفعالمهي : 

ىاكص لىً دالاخسي ج تظلعالخد الظلعخين ًصداد و أاذا جدسن المظتهلً على هفع مىدنى الظىاء ًيىن اطتهلان  

اطُاأ تزابخ اليلُت  المىفعتجبلى       :    ي زٍ

  :                                                        اذن
 
           

  
 
          

     
  

  
 

   
   

 

 )اليظبتحشير  
  

  
ع  ( الري لا ًؤزس على مظخىي زفاَُت X  بــY الى مُل مىدنى الظىاء والري ٌعني معدٌ حعىٍ

  .المظتهلً

 عنها وهمُاث المخخلى Y ت الظلعتبين همُ لمىحبتا واليظبت للإخلاٌٌعسف المعدٌ الحدي  :للإحلالجعريف المعدل الحدي 

  .لا جؤزس على مظخىي زفاَُه المظتهلً العملُتخُث  ،التي حعىطها Xالظلعت 

(   )   :  خر الشيلألمظتهلً ما ج المىفعت تافترض ان دال :4 مثسل   
 

  
 

  

 .للإخلاٌاخظب المعدٌ الحدي  المطلىب:

  الحل:
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 :المستهلك ثىازن  -3

بدث َرا الاخير عً الخىشَع الامثل  تطلىن المظتهلً مً فسطُ تجىؼلم هظسٍ وحىد دخل مددود لدي المظتهلً وٍ

ؼ المىفعتًيىن الهدف الاطاس ي ممثلا في حعظُم  .المخخلفتلدخله في شساء الظلع  خجاوش مظخىي جن حمع الىفلاث لا أ تشسٍ

 .الدخل

  :الميزاهيةخط الايد الميزاوي للمستهلك  -3-1

التي ًمىً للمظتهلً الحصىٌ عليها في ظل دخل هلدي مددد  المخخلفتهه حمُع الخىلُفاث أب الميزاهُتٌعسف خؽ 

 .للظلعخين وبرلً ٌعبر عً امياهُاث المظتهلً الحلُلُت ةطعاز مدددأو 

 .على الخىالي Pyو Px وبأطعاز Yو  X هفترض أن مظتهلً ما لدًه دخل ًىفله بيامله لشساء همُاث مً الظلعخين

و     ،  وخُث ان، ( )           : الخالُت بالعلاكت الميزاهُتو خؽ كُد أ تمعادل تًمىىىا ذلً مً هخاب

 ت.مخغيراث مىحب  و   زىابذ بِىما    

 :بالشيل الخالي( 1) تالمعادل تهخاب ةاعادًمىً 

  
 

  
 

   

  
 

 : بالشيل الخالي بُاهُا الميزاهُت  جسطم معادله خؽ

 

 

 

 

  

 

 

 

   

  

 

 

 تالممىى اثالترهُب تجدخل في مجمىع ، والتيالميزاهُتالترهُباث التي جلع جدذ مظخلُم  تواف( OAB)ًمثل المثلث 

والتي ممىىت غير  تفهي مجمىع الميزاهُت و الخىلُفاث التي جلع فىق مظخلُمأ اثبِىما الترهُب ،ولىنها لا حظدىفر وامل الدخل

ظدىفد وامل فهي الخىلُفاث التي ح الميزاهُتما الخىلُفاث التي جلع على خؽ أ ،جخؼلب عىد هفع مظخىي الأطعاز دخلا أعلى

 ت.الدخل والممىى

 :ًىخب على شيل  الميزاهُتن مُل خؽ أو مً السطم البُاوي أ الميزاهُتاهؼلاكا مً معادله خؽ ًلاخظ 

B 

A 

𝑹

𝑷𝒙
 

𝑹

𝑷𝒚
 

Qx 

Qy 

 فضاء الميزانية

𝑦  
𝑅

𝑃𝑦
 (

𝑃𝑥
𝑃𝑦

)𝑥 

 خط الميزانية

O 
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  :اهحاسل خط الميزاهية -3-1-1

 .   و    واطعاز الظلعخين R  في زباث ول مً الدخل الميزاهُتًخددد اهخلاٌ خؽ 

 :جغير في الدخل الميزاهيةاهحاسل خط  -أ

ادةحغير ًلع على مظخىي الدخل أي  لا ًؤزس  وجبلى  الميزاهُتطعاز الظلع على مُل خؽ أث و الىلصان مع زباأ بالصٍ

 الميزاهُتي جدسن خؽ )أالجدًد على ًمين خؽ الميزاهُت الاصلي  الميزاهُتاشداد الدخل ًيىن خؽ   خُث اذا ت،زابخ العلاكت

 هُتالميزاالجدًد على ٌظاز خؽ  الميزاهُتواذا اهخفع الدخل ًيىن خؽ  (،الجدًد الى الاعلى بشيل مىاشي للخؽ الاصلي

 :والشيل البُاوي ًىضح ذلً (الجدًد الى الاطفل بشيل مىاشي للخؽ الاصلي الميزاهُتي جدسن خؽ )أالاصلي 

  :  الاصلي الميزاهُتخؽ  - 
 

  
 (

  

  
)   

  أي:         نأ  الجدًد في خاله الميزاهُتخؽ  -
  

  
 (

  

  
)   

  : أي        نأالجدًد في خاله  الميزاهُتخؽ  -
   

  
 (

  

  
)   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (:جغير السعر) الميزاهيةاهحاسل خط  -ب

و الاهخفاض الى حغير في أابذ طىاء بالازجفا  ى زخسي والدخل الأ  الظلعتخد الظلعخين مع بلاء طعس أًؤدي حغير طعس  

ً العلاكتعىد مخخلف الاوطا  وذلً زاحع الى حغير  تمُل خؽ الميزاهُ  .بين الظعسٍ

الى الُمين  Aت جدًد خىٌ الىلؼال الميزاهُتزىابذ الى دوزان خؽ  Py والظعس R الدخل مع بلاء Pxظعس الض ااهخف ًؤدي -

 الميزاهُتزىابذ الى دوزان خؽ  Pyالظعس و  R الدخل مع بلاء Px ظعسال  اازجف ًؤدي بِىما (،الاصلي الميزاهُتًمين خؽ )

 .الشيل زكم واخد ًىضح الىطعُخان (الاصلي الميزاهُتٌظاز خؽ )الى الِظاز  A الىلؼت  ٌ خى 

B


 B 

A 

𝑹

𝑷𝒙
 

𝑹

𝑷𝒚
 

Qx 

Qy 

A

 

A


 

B

 

𝑹 

𝑷𝒙
 

𝑹  

𝑷𝒙
 

𝑹  

𝑷𝒚
 

𝑹 

𝑷𝒚
 

O 
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ًمين )الى الُمين  B الىلؼتخىٌ  الميزاهُتزىابذ الى دوزان خؽ  Px والظعس R الدخلمع بلاء  Py ظعسالض ااهخفًؤدي  -

خىٌ  الميزاهُتالى دوزان خؽ  زىابذ Px والظعس R الدخلمع بلاء  Pyازجفع الظعس  ًؤدي (، بِىماالاصلي الميزاهُتخؽ 

 .ًىضح الىطعُخان 2الشيل زكم  (الاصلي الميزاهُتٌظاز خؽ )الى الِظاز B  الىلؼت

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 هاطه الحىازن المستهلك -3-2

 :اعخبر السطم البُاوي الخالي 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ؼح  الميزاهُتبِىما ًددد فظاء  ،الظىاء لمظتهلً معين الى جسجِب ول الترهُباث مً الظلع التي ًىاحهها تشير خسٍ

 بالأمس المعىُتامياهُه شساء المجمىعاث 

و الخىلُفاث ذاث اهبر أعً اخخُاز الترهُباث  ةجيىن عباز  المؼسوخت المظالتًىىي المظتهلً العللاوي حعظُم زفاَُخه 

 .الميزاهُتجلً الترهُباث جلع داخل فظاء   ن جيىن أغ بشس  مىفعت

جيىن  ،خازج المثلث جيىن غير مخىفسة للمظتهلً ت جلعي هلؼأن أخُث  (OAB)مً المثلث الميزاهُتًخيىن فظائي 

هبر لهرا ًيىن أ مىفعتخسي ذاث أ تن ًىحد دائما هلؼألىً ٌظخؼُع َرا الاخير  ،للمظتهلً ةجدذ الخؽ مخىفس  تي هلؼأ

 .AB هلؼه جىاشهه على الخؽ لًجادخُاز المظتهلً اخ

 ت،مىخفظ (C الىلؼتٌظاز )D ت على ًمين الىلؼ المىفعتجيىن (. C)الىلؼت  D الىلؼتن المظتهلً ًخخاز أافترض 

ًيخلل الى مىدنى طىاء له جسجِب  مىفعتهبر أن ًخدصل على ( أCالىلؼت  ًمين) Dت على ٌظاز الىلؼ ٌظخؼُع المظتهلً لىً

A 

B' B B" 

𝑹

𝑷𝒙
"

 
𝑹

𝑷𝒙
 

𝑹

𝑷𝒙
  

Qx 

Qy 

A 

A" 

Qy 

B 

A' 𝑹

𝑷𝒚
 

 

Qx 

𝑹

𝑷𝒚
 

𝑹

𝑷𝒚
   

𝑹

𝑷𝒙
 

 Py: ًىضح ثحرك 2الشكل رقم 

𝑃𝑦
"  𝑃𝑦  𝑃𝑦

  

 

 Px: ًىضح ثحرك 1الشكل رقم 

𝑃𝑥
"  𝑃𝑥  𝑃𝑥

  
 

Qx 

E 

U0 

U1 

U2 



Qy 

D 

C 

B 
O 

A 
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الخىاشن باعخباز جفظُلاث  تهلؼ Eخُث  ،E الىلؼت الفىسةبهرٍ  و ًخخاز المظتهلًأًيخلل  ،(U1الى  U0 يخلل مً)ً ظًخأ

 طعاز الظلع ودخلهأالمظتهلً 

اطُا ًمىً الخعبير عً   :هما ًلي المسوخت أعلاٍ المشيلتزٍ

           (   ) 
            و       

 :سوهج على الشيلڤه لا جىخب دال 

   (   )   (         ) 

 :على الشيل المىفعتجىخب الشسوغ الاولى لخعظُم 

{

                   ( )

                  ( )

                    ( )

 

 :الى( 2( و )1)  ًؤدي اطخخدام المعادلخين 
  

 

  
 

 
  

  

     

ؤدي خل حمله    .̅  ،̅  و ̅ ن الخىاش  كُم الى( وظخخسج 3( و)2(، )1المعادلاث )وٍ

: خُث تعلى الظلع المدزوط تمىفل تهلدً ةخس وخدآ مىفعتو أدخل لل تالحدً المىفعت λ جمثل :ملاحظه 
  

  
   

 Xوطعس الظلعت  R=20، واذا وان دخل المظتهلً      : لمظتهلً ما على الشيل الخالي المىفعتجىخب داله  :5 مثسل

 .Py=2َى  Yوطعس الظلعت  Px=1َى 

 :المطلىب

 .جىاشن المظتهلً ومثلها بُاهُا تاوحد هلؼ .أ 

  .الحدي للإخلاٌ  ادزض العلاكت بين وظبت الاطعاز و المعدٌ .ب 

 .في َرٍ الحالتالمعامل   فظس معنى .ج 

 .فظس معنى المعدٌ الحدي للإخلاٌ .د 

 .أن مىدنى الظىاء مددد هدى هلؼت الأصل في طىاحي هلؼت الخىاشن  .ٌ 

 :الحل 

 :لهس بيسهيسيمثثثىازن المستهلك و  ةد هاطسجًا -أ

 :سوهج على الشيلڤجىخب داله لا 

   (   )   (         ) 

       (       ) 

 :على الشيل المىفعتلشسوغ الاولى لخعظُم جىخب ا

{

                ( )

                ( )

                  ( )

 

 :هجد( 2) على( 1)  بلظمت 
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        ( ) 
ع   ( هجد:3( في المعادلت )4المعادلت )بخعىٍ

           
      

  
  

 
    ̅     

ع كُمت   :  ̅ ( هجد كُمت4في المعادلت ) ̅ بخعىٍ

           ( ) 
 ̅     

ع  ̅ وهي  :̅ هجد كُمت  (2في المعادلت )  ̅ ( أو كُمت1في المعادلت )  ̅ كُمت بخعىٍ     

 الخمثُل البُاوي للىطعُت الخىاشهُت:

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  :الحدي للإحلال  المعدلو   العلاقة بين وسبة الةعسر ةةادر  -ب

    
  

 

  
 

  
  

  
 

   

   
 

 

 
 

 

  
 

 

 
 

  

  
 

 

 
 

 .ٌظاوي المعدٌ الحدي للإخلاٌ إلى وظبت الاطعاز في خالت الخىاشن  ملاخظت:

ادة المىفع ة ًؤديواخد ةازجفا  الدخل بىخد :λ جفظير معنى -ج  وخدة مىفعت. 25أي  λلُمت بـ تاليلُ تإلى شٍ

ع وخد :جفظير معنى المعدٌ الحدي للإخلاٌ -د بلى على هفع مىدنى  xبىخدجين مً  yمً  ةالمظتهلً مظخعد لخعىٍ وٍ

 (.اليلُت المىفعتفي ر يدون حغُ) U=250 الظىاء

 :يأ ،ن جيىن طالبتأ x  لــ باليظبت للإخلاٌعدٌ الحدي لُيىن مىدنى الظىاء مددد هدى هلؼه الاصل ًجب على مشخله الم -ٌ

    

  
 

    

  
 [

    

  
 

  

  
] 

    
  

 

  
 

 
 

 
 

Qx 

E 

U1=250 


Qy 

𝑹

𝑷𝒙
 𝟐𝟎 

O 

𝑹

𝑷𝒚
 𝟏𝟎 

𝒙  𝟏𝟎 

𝒚̅=5 
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 [

 

 
 ( 

 

 
)] 

    

  
 

   

  
   

  .اذا مىدنى الظىا ء فعلا مددب هدى الاصل 

 :ثر جغير الداخلأ -4

 :مىحنى الةتهلاك والدخل -4-1

 E1 ًيىن المظتهلً في وطع الخىاشن عىد الىلؼت. Pyو  Px طعازأو  t1 ةفي الفتر  R1 اعخبر ان مظتهلً ما لدًه دخل 

ًؤدي ذلً بالمظتهلً الى  تزابخمع بلاء الاطعاز والاذواق  t2 ةاذا ازجفع الدخل الى في الفتر  أدهاٍ. الشيل في ىضحَى م هما

ٌشير  ،E3ت ذلً الى وطع جىاشن حدًد زاوي عىد الىلؼ ًؤدي خسي أ ةزجفع الدخل مس إاذا  ،E2وطع جىاشن حدًد عىد الىلؼت 

 .نى اطتهلان الدخلالى مىد E3وE2 و E1 السابؽ بين الىلاغ

 
 مع زباث الأطعاز هجىاشن المظتهلً الىاججت عً حغير دخلهه المدل الهىدس ي لىلاغ أٌعسف مىدنى الاطتهلان والدخل ب :جعريف 

 .والاذواق

 :مىحنى اهجل -4-2

بين  مظخىي في الخىاشن و  المظتهلىتبين الىمُاث  العلاكتًمىً اشخلاق مىدنى اهجل مً مىدنى اطتهلان الدخل وٍ

مىً   ( )   أو ( )    : الخالُت بالعلاكتن هددد مىدنى اهجل أالداخل وٍ

 ت:الظلع تهىعُ  مىدنى اهجل وجددًد-1 -4-2

 .تعادً تالظلعجصىف       نئف اذا وان مىدنى اهجل مىحب -

 .دهُا تالظلع جصىف      نئاذا وان مُل مىدنى اهجل طالب ف -
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لؼع مدىز الدخل ف امىحب تمعُى تىدنى اهجل عىد هلؼاذا وان مُل المماض لم -  الظلعت جصىف     ن ئوٍ

 ت.همالُ

لؼع مدىز الىمُاث ف تمعُى تاذا وان مُل المماض لمىدنى اهجل عىد هلؼ -  جصىف       ن ئمىحبا وٍ

 ت.طسوزٍ تالظلع

 :ن لمظتهلً ماجؼىز الىمُاث والدخل في الخىاش   لُىً الجدوٌ الخالي الري ًبين :مثسل

L H G F D C B A النقطة 

18000 16000 14000 12000 10000 8000 6000 4000 R 

250 350 390 380 350 300 200 100 Qx 

 :المطلىب

 هجلأازطم مىدنى  .أ 

 .AB ،FD ،LH عىد الىلاغ  و دهُاأ تو همالُأ تطسوزٍ X تخدد ما اذا واهذ الظلع .ب 

 الحل:

 :هجلأزطم مىدنى  -أ

 
  ة:السلع ةد هىعيثحدً -ب

 تًيىن مسوه يالخمىحبا هما ًلؼع المماض مدىز الداخل وبال B و Aهجل عىد الىلؼخين أًيىن مُل المماض لمىدنى 

ًيىن  D وF  وعىد الىلؼخين ت.َاجين الىلؼخين همالُ  عىد تظلعاللىاخد الصحُذ وغالبا ما جيىن اهبر مً ا تالؼلب الدخلُ

كل مً أهبر مً الصفس و أ تالؼلب الدخلُ تًيىن مسوه خاليوبال اثا ولىىه ًلؼع مدىز الىمُمُل المماض لمىدنى اهجل مىحب

ًيىن مىدنى اهجل طالب المُل  H و Lما عىد الىلؼخين أ ،عىد َاجين هلؼخين تطسوزٍ تالىاخد الصحُذ فخيىن الظلع

 .طلعه دهُا X تفخيىن الظلع

 :اثر جغير السعر -5

 :لاكمىحنى السعر والةته-5-1

  الى    مً  ًىخفع Xت بِىما طعس الظلع ،ُان زابخانودخل المظتهلً ًبل Y الظلعتان طعس اعخبر 
   زم  

   

 :في البُان الخالي تَرٍ الحال جظهس
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    ىال    مً X الظلعتبعد اهخفاض طعس  E1 الىلؼتًيىن المظتهلً في الخىاشن عىد 
خىٌ  تخؽ الميزاهًُدوز   

   خسي مًأ ةس م سوعىد اهخفاض الظع ،E2الى  E1 مً الخىاشن  توجخدىٌ هلؼ A الىلؼت
  الى   

 ةمس  تًدوز خؽ الميزاهُ   

هدصل E3 و E2و E1  غعىد السبؽ بين الىلا.  E3 الى E2مً  الخىاشن  تخدىٌ هلؼوجهثر الى الُمين أ A الىلؼتخسي خىٌ أ

 .على ما ٌظمى بمىدنى الظعس والاطتهلان

بِىما ًبلى الدخل الىلدي  تهلاغ جىاشن المظتهلً عىدما ًخغير طعس الظلع تًمثل مىدنى الظعس والاطتهلان مجمىع :جعريف

 .الاخسي زىابذ توطعس الظلع

 :مىحنى الطلب الفردي -5-2

اهؼلاكا مً مىدنى الظعس . ى الظعس والاطتهلانمً كبل مظتهلً ما مً مىدن تمعُى تٌشخم مىدنى ػلب طلع

را ًؤدي الى زطم البُان الخالي Pi  بالظعس  المسجبؼتxi  التي حشير الى الىمُه (xi,Pi) والاطتهلان ًمىً اًجاد الاشواج  :وَ

 

 

 

 

 

 

 







Qx 

Px 

𝑷𝒙𝟏 

𝑃 𝑃
𝑷𝒙𝟐 

𝑷𝒙𝟑 

𝒙𝟏 𝒙𝟐 𝒙𝟑 

Qx 

Qy 

U1 

U2 

U3 
 مىحنى السعر والةتهلاك

E2 
E1 

E3 

A 

B B' B'' 

𝑹

𝑷𝒙
 

𝑹

𝑷𝒙
 
 

𝑹

𝑷𝒙
  

 

𝑹

𝑷𝒚
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 ة:الطلب الفردً  ةدال -5-3

مً َرٍ  توالىمُاث المؼلىب تمعُى تطلعالتي جىحد بين طعس  العىظُت العلاكتالى  يالؼلب الفسد تحشير دال 

 ت.مً جدلُل حعظُم داله المىفع ديالؼلب الفس  تم دالفي العمىم حشخ ت،الظلع

           ت وباعخباز كُد الميزاهُ     :  خر الشيل الخاليألمظتهلً ما ج تالمىفع تلاد ترضهف :مثسل

 لب الفسدي.خدد دواٌ الؼ :لمطلىبا

  الحل:

 :سوهج على الشيلڤجىخب داله لا 

   (   )   (         ) 

      (         ) 

 :على الشيل المىفعتجىخب الشسوغ الاولى لخعظُم 

{

                 ( )

                 ( )

                    ( )

 

 ( هجد دواٌ الؼلب:3( و)2(، )1عىد معالجت المعدلاث ) 

  
 

   
     و  

 

   
 

 على الخىالي.   و    والاطعاز yو xبين الىمُاث  توحىد علاكه عىظُ Yو Xعلى الظلعخين  دواٌ الؼلب جظهس

خسي ًيىن المظتهلً أ ةو بعباز أوالدخل  للأطعاز  تصفس باليظب تحمً الدز ت مخجاوظالؼلب الفسدًت بأنها دواٌ  جخميز  ت:ملاخظ

م الىلدي  (.ًبلى مظخىي الؼلب بدون حغُير تاذا حغيرث الاطعاز والدخل بىفع اليظب)  غير خاطع للىَ

 :ةلىجسكي ةمعسدل -6

زس طلىحظيي الى الأ تلفي َرا الاػاز حشير معاد ،زس دخلأخلاٌ و إزس أي أزير مصدوج أما الى ج  تًؤدي حغير طعس طلع

 .زس على جىاشن المظتهلًأول  تالىلي وجىضح كُم

 :خلاٌزس ال أخل و زس الدأ ،زس الىليطلىحظيي حعسٍف ول مً الأ تكبل الخؼسق الى معادلولا أطىىضح 

 :ثر الدخلأحلال و ثر ال أ -6-1

ً ٌظمى الأجمى  الأزس الدخل ومأخلاٌ و إزس أزير مصدوج أج الىمثلا  X تحغير في طعس الظلعًؤدي   .الىلي  زسزسٍ

 :الثر الكلي -6-1-1

 تعىدما ًخدىٌ المظتهلً مً هلؼ تو المظتهلىأ تخغير الىلي للىمُاث المؼلىبالما  تزس الىلي لخغير طعس طلعٌظاوي الأ

 دزوطت.الم تبعد حغير في طعس الظلع ةجىاشن حدًد تالى هلؼ تصلُأجىاشن 

 :الخاليالبُاوي الشيل  في تالحالَرٍ ظهس ج
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 E3 ة هيجىاشن حدًد تًيخلل المظتهلً الى هلؼ Xت بعد اهخفاض طعس الظلع E1 تًيىن المظتهلً في الخىاشن عىد الىلؼ

ى  ∆xملداز ب x تالىمُ جصداد ،هبرأ تخُث ًخدصل على مىفع  (       )مظخىي الازس الىلي والري ٌظاوي وَ

 : ة(سدًع ةةلع ةحسل)  حلالثر ال أ --6-1-2

 ل.زس الدخأخلاٌ و إزس أ :الى كظمين  تالىظسٍ تمً الىاخُ زس الىليالأ ًىلظم

 :البُان الخاليهفترض 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ن أ ىاذا افترطألىً ، E3هلؼت الخىاشن  الى E1 هلؼت الخىاشن  ًيخلل المظتهلً مً   الظعس  بعد اهخفاض 

المظتهلً الى ُصل ف ،دي بالمظتهلً الى البلاء على هفع مىدنى الظىاءًلُه اهخفاض في الدخل الري ًؤ   اهخفاض في الظعس

 زس الاخلاٌأ اذ،إ(     إلى ي أالى الِظاز      تخؽ الميزاهُاٌ ًمثل باهخل دخلاهخفاض ال) E2 تالخىاشن في الىلؼ

 .(       )َى

الىاجج عً حغير الظعس عىدما ًيخلل المظتهلً على هفع  بتالمؼلى  في الىمُتٌظاوي ازس الاخلاٌ الخغُير  :جعريف اثر الحلال

 .مىدنى الظىاء

 :اثر الدخل -6-1-3

مثل هرلً الاهخلاٌ مً ،زس الىليفي البُان الظابم الأ E3هلؼت الخىاشن  الى E1 هلؼت الخىاشن  ًمثل الاهخلاٌ مً   وٍ

واطترحع  E2هلؼت الخىاشن  الىلؼتوان المظتهلً على  اذا .زس الاخلاٌأما ٌظمى ب E2هلؼت الخىاشن  الىE1 هلؼت الخىاشن 

  
E3 

U2 

U1 

E1   

A 

B B' 

Qy 

Qx O 
𝒙𝟏 𝒙𝟑 





 U1 

U2 
E1 

E2 

E3 

Qy 

Qx 

A 

A' 

B B'' B' 

x1 x2 x3 O 
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 E3هلؼت الخىاشن الى  E2هلؼت الخىاشن  في َرا الاػاز ًمثل الاهخلاٌ مً E3هلؼت الخىاشن   الىة دخله الاصلي فُيخلل مباشس 

 .(       )اذا ازس الدخل َى  ازس الدخل الىاجج عً حغير الظعس

  .الىاجج عً حغير الدخل الحلُلي فلؽ تالمؼلىب تازس الدخل الىاجج عً حغير في الظعس حغير الىمٌُظاوي  :جعريف اثر الدخل 

  :اشحاس  معسدله ةلىجسكي -6-2

 .زس على جىاشن المظتهلًأزس الىلي وجىضح كُمه ول حشير معادله طلىحظيي الى الأ

سوهج ڤجىخب معادله لا ،           جدذ الشسغ(   )     اذا وان مظتهلً ما ٌعظم مىفعخه

 :بالشيل الخالي

     (         ) 

   (   )   (         ) 

 :على الشيل المىفعتجىخب الشسوغ الاولى لخعظُم 

{

                   ( )

                  ( )

                    ( )

   حملت المعدلاث ( ) }

المعادلاث  تجدلم دائما حمل ةلىً الىمُاث الجدًد ،و الدخلأطعاز ذا خدزذ حغيراث في الأ إالمظتهلً ًخغير جىاشن 

 (.Aت )الظابل

غير في هفع الىكذ وبرلً ن ول المخغيراث جخأ فترضه ،طعاز والدخل على هفلاث المظتهلًزس حغير الأ أكىٍ  لًجاد 

 أي: (Aت )خر الخفاطل الىلي للمعادلاث الظابلأه

{

                          

                         

                           
   حملت المعدلاث ( ) }

   و    و    و  تمخغيراث خازحُه   و      و     خر بعين الاعخباز أاذا اطخعملذ المصفىفاث و 

 :على الشيل الخالي تطىف جىخب حمله المعادلاث الظابل تهمخغيراث داخلُ

[

         

         

       
]  [

  
  
  

]  [

    

    

            
] 

ل  :هسامس لحل الىظام الظابم هما ًلي تًؤدي اطخعماٌ ػسٍ

   
                   (             )

| |
     ( ) 

   
                   (             )

| |
     ( ) 

     في المصفىفت الاصلُت ijالمسافم الجبري للعىصس      و   مددد المصفىفت  | |جمثل   خُث

  ع     على ( 1كظمت ػسفي المعادلت )ًؤدي  (        زىابذ: ٌعني ذلً أن )  و    بفسض أن وحعىٍ

 الى هخابت: للإشازة الى الاشخلاق الجصئي  بالسمص     السمص 

  

   
 

    

| |
 

    

| |
    ( ) 
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  ع     ( على 1كظمت ػسفي المعادلت )( ًؤدي         زىابذ: ٌعني ذلً أن )  و    بفسض أن وحعىٍ

 الى هخابت: للإشازة الى الاشخلاق الجصئي  بالسمص     السمص 

  

   
 

    

| |
 

    

| |
    ( ) 

  ع    ى ( عل1كظمت ػسفي المعادلت )( ًؤدي          زىابذ: ٌعني ذلً أن )    و   بفسض أن وحعىٍ

 الى هخابت: الاشخلاق الجصئي للإشازة الى  بالسمص     السمص 

  

  
  

   

| |
    ( ) 

 ( بالشيل:4( و)3جىخب المعادلاث ) (5بئطخعماٌ المعادلت )

  

   
 

    

| |
  

  

  
    ( ) 

  

   
 

    

| |
  

  

  
    ( ) 

 .دخل ختى ًبلى المظتهلً على هفع مىدنى الظىاءلُه حغير في الً الري   اذا حغير الظعس 

اطُا:    زٍ

  
 
           

  
 
          

 لدًىا في الخىاشن 

 
  

  
 

  
 

  
 

 
  

  
 

 أي ًمىً أن هىخب: 

            

                 ( بالشيل:Bًمىً هخابت المعادلت الثالثت مً حملت المعدلاث ) المعادلت بظبب َرٍ

 لرلً: 

  

   
 

    

| |
 

 بالشيل:   (6بالعخماد على المعلىماث الظابلت ًمىً هخابت المعادلت )

  

   
 

  

   
  

  

  
    ( ) 

 

 

  ( بمعادلت طلىحظيي.8جدعى المعادلت )

(   )    ت مً الشيل: مىفعدالت اذا وان مظتهلً ما مثسل:  اذا ،          وكُد الميزاهُت    

        و     و      واهذ: 

 : المطلىب

   و دواٌ الؼلب على الظلعخين  أوحد .أ 

 أثر الحلال أثر  الدخل
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 أوحد هلؼت الخىاشن  .ب 

 .Xعلى اطتهلان الظلعت    أوحد أزس حغير الظعس  زىابذ،    و    اذا افترض أن  .ج 

 الحل:

 :  و ًجسد دوال الطلب على السلعحين إ -أ

 :سوهج بالشيل الخاليڤجىخب معادله لا 

     (         ) 

   (   )   (         ) 

      (         ) 

 :على الشيل المىفعتجىخب الشسوغ الاولى لخعظُم 

{

                 ( )

                ( )

                    ( )

   حملت المعدلاث ( ) }

 هجد:( 2( و )1)  تالمعادل بلظمت
 

 
 

   

   

 

         ( ) 

ع المعادلت )  :X( هجد دالت الؼلب  على الظلعت 3( في المعادلت )4بخعىٍ

            
       

 ̅  
 

   
 

ع   :Y( هجد دالت الؼلب  على الظلعت 4بلُمتها في المعادلت ) ̅ بخعىٍ

    (
 

   
)   

 ̅  
 

   
 

 إًجسد هاطة الحىازن: -ب

ع كُم   :̅ و  ̅ كُم الخىاشن هجد    و على الظلعخين في دواٌ الؼلب   و     و    بخعىٍ

 ̅  
 

   
 

   

   
    

 ̅  
 

   
 

   

   
    

ع  ̅ : وهي ̅ هجد كُمت  (2عادلت )في الم  ̅ ( أو كُمت1في المعادلت )  ̅ كُمت بخعىٍ    

 ثىابد:   و    في ظل أن  .Xعلى اةتهلاك السلعة    إًجسد أثر جغير السعر  -ج

 أي: (Aت )خر الخفاطل الىلي للمعادلاث الظابلأه
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{

                      
                     

                           
   حملت المعدلاث ( ) }

 تهمخغيراث داخلُ   و    و    و  تمخغيراث خازحُه   و      و     خر بعين الاعخباز أالمصفىفاث و  بئطخعماٌ

 :على الشيل الخالي ( )طىف جىخب حمله المعادلاث 

[

     

     

       
]  [

  
  
  

]  [

    

    

            
] 

 :المعادلت الخالُت هخابت ي ًمىًأ(         : ٌعني ذلً أن )  بفسض حغير 

  

   
 

    

| |
 

    

| |
 

    و     والمصفىفاث  | |لمددد خظاب ا

 

  |

   
   

       

     
     

   

   
   
       

| 

  [(     ))  (  (   )  (   ))  ((   )    (   ))]

 [(     )  (  (   )  (   ))  ((   )    (   ))] 

  (  (    )  (    ))  (     ) 

           

    [
    

    
]  (   )  ((   )(   ))     

     

    [
  

      
]  (  (   ))  (  (   ))         

  

   
 

    

| |
 

    

| |
 

ع كُم   معادلت طلىحظيي هجد: في | |و     و     بخعىٍ

  

   
 

 (   
 )

     
  

(   )

     
 

ع عً كُم   المعادلت الاخيرة هجد: في   و   و  و  بالخعىٍ

  

   
 

(  )    

  
 

   (  )

  
 

  

   
                   

 

 

 الكليثر  ال أثر الحلال أثر  الدخل 
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وخدة  12.5بىخدة هلدًت الى حغير هفلاث المظتهلً بالىمُت     الخفظير الاكخصادي: اهؼلاكا مً هلؼت الخىاشن، ًؤدي حغير 

 وخدة. 6.25وخدة وأزس الدخل َى  6.25وازس الاخلاٌ َى  Xفُما ًخص 

 :ةلىجسكي ةمن خلال معسدل ةالسلع ةهىعي -6-3

 بالشيل:    جىخب معادله طلىحظيي
  

   
 

  

   
  

  

  
 ًلي: ت هماوحظخعمل لخددًد هىعُه الظلع المظتهلى، 

  ة:ةلعه عسدً -6-3-1 

 : ًؤدي الى   اذا وان اهخفاض في الظعس  تعادً تعلبظ X تجدعى طلع

 المظتهلىت تفا  في الىمُازج 
  

   
 .ازس الاخلاٌ الظالب   

 ُت المظتهلى تًؤدي الازجفا  في الدخل الحلُلي الى اشدًاد في الىم
  

  
)أزس  الدخل الري ًىخب على شيل    

(  
  

  
 (.طالب (

   .ي لهما هفع الاججاٍألدخل زس اأػسف مدعم مً   زس الاخلاٌأًيىن  تعادً تطلع تفي خال ت:ملاخظ 

 الشيل الخالي:في ت الحال ًمىً جىطُذ َرٍ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

(     )    ازس الاخلاٌ:       

(     )    ازس الدخل:       

  :ةلعه دهيس -2 -6-3

ًؤدي  :أي تالمظتهلى تدهُا اذا وان اشدًاد في الدخل الحلُلي ًؤدي الى اهخفاض في الىمُ تبظلع Y تجدعى الظلع

ت المظتهلى تالازجفا  في الدخل الحلُلي الى اشدًاد في الىمُ
  

  
  ))أزس  الدخل الري ًىخب على شيل    

  

  
) 

 مىحب(.

   .ان مخعاهظان وأزس الاخلاٌ أكىي مً أزس الدخلججاَإزس الدخل لهما أو   زس الاخلاٌأًيىن  دهُا تطلع تفي خال ت:ملاخظ 

 الشيل الخالي:في ت الحال ًمىً جىطُذ َرٍ
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(     )    ازس الاخلاٌ:       

(     )    ازس الدخل:       

        

 :جيفن ةةلع -3 -6-3

يىن  تطلع Z تبظلعه حُفً اذا واهذ الظلع Z تجدعى الظلع   :خلاٌزس ال أكىي مً أزس الدخل أدهُا وٍ

  

   
 

  

   
  

  

  
   

 :الشيل الخاليفي ت الحال ًمىً جىطُذ َرٍ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(     )    ازس الاخلاٌ:       

(     )    ازس الدخل:       

        
 :بين السلع ةالعلاق -4 -6-3

 :  طلىحظيي تاهؼلاكا مً جدلُل معادل 
  

   
 

    

| |
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 ُت:جيىن الظلعخين طلع جبادل 

    

| |
   

 ت:جيىن طلعخين طلع مخيامل 

    

| |
   

(   )   مً الشيل:  مىفعت تًخىفس مظتهلً ما على دال :مثسل و      و       :خُث ،      

       
 : المطلىب

 .  و دواٌ الؼلب على الظلعخين  دخد .أ 

 خدد هلؼت جىاشن المظتهلً.  .ب 

 .Xالظلعت  خدد هىعُت ،  حغير الظعس  فسطُت  اهؼلاكا مً .ج 

  .  و الظلعخين  العلاكت بين خدد ،  اهؼلاكا مً فسطُت حغير الظعس   .د 

 :الحل 

 :  و د دواٌ الؼلب على الظلعخين ًددج -أ

 :ج بالشيل الخاليسوهڤجىخب معادله لا 

     (         ) 

   (   )   (         ) 

         (         ) 

 :على الشيل المىفعتجىخب الشسوغ الاولى لخعظُم 

{

                    ( )

                   ( )

                    ( )

   حملت المعدلاث ( ) }

 هجد:( 2( و )1)  تالمعادل بلظمت
    

    
 

   

   

 

         ( ) 

ع المعادلت )  :X( هجد دالت الؼلب  على الظلعت 3( في المعادلت )4بخعىٍ

            
       

 ̅  
 

   
 

ع   :Y( هجد دالت الؼلب  على الظلعت 4بلُمتها في المعادلت ) ̅ بخعىٍ

    (
 

   
)   

 ̅  
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 إًجسد هاطة الحىازن: -ب

ع كُم   :̅ و  ̅ كُم الخىاشن هجد    و على الظلعخين في دواٌ الؼلب   و     و    بخعىٍ

 ̅  
 

   
 

   

   
      

 ̅  
 

   
 

   

   
      

ع  ̅ : وهي ̅ هجد كُمت  (2في المعادلت )  ̅ ( أو كُمت1في المعادلت )  ̅ كُمت بخعىٍ       

 :  حغير الظعس  اهؼلاكا مً فسطُت  Xالظلعت  خدد هىعُت -ج

 أي: (A)ت خر الخفاطل الىلي للمعادلاث الظابلأه

{

                        
                       

                           
   حملت المعدلاث ( ) }

 تهمخغيراث داخلُ   و    و    و  تازحُمخغيراث خه   و      و     خر بعين الاعخباز أالمصفىفاث و  بئطخعماٌ

 :على الشيل الخالي ( )طىف جىخب حمله المعادلاث 

[

       

       

       
]  [

  
  
  

]  [

    

    

            
] 

 ي ًمىً هخابت المعادلت الخالُت:( أ        : ٌعني ذلً أن )  بفسض حغير 

  

   
 

    

| |
 

    

| |
 

    و     والمصفىفاث  | |خظاب المددد 

  |

     
     
       

     
     

   

     
     
       

| 

  [(     ))  (    (   )  (   ))  ((   )      (   ))]

 [(         )  (  (   )  (   ))  ((   )    (   ))] 

  (  (       )  (       ))  (     ) 

              

    [
    

    
]  (   )  ((   )(   ))     

     

    [
    
      

]  (    (   ))  (  (   ))              

  

   
 

    

| |
 

    

| |
 

ع كُم   في معادلت طلىحظيي هجد: | |و     و      بخعىٍ
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 (   
 )

       
  

(      )

       
 

ع عً كُم   :المعادلت الاخيرة هجد في   و   و  و  بالخعىٍ

  

   
 

     (  )

   
 

     (    )

   
 

  

   
                        

 

  

وخدة  31.25بىخدة هلدًت الى حغير هفلاث المظتهلً بالىمُت     كا مً هلؼت الخىاشن، ًؤدي حغيرالخفظير الاكخصادي: اهؼلا

أزس هظلعت عادًت لأن  Xجصىف الظلعت اذا،  وخدة. 15.625وخدة وأزس الدخل َى 15.625زس الاخلاٌ َى أو  Xفُما ًخص 

 الدخل ًدعم أزس الاخلاٌ.

  :  اهطلاقس من فرضية جغير السعر     و  بين السلعحين ةالعلاق ةثحدًد هىعي -د

 على المعادلت الخالُت: ًؤدي ذلً الى الاعخماد  و    مع زباث   حغير الظعس  بفسطُت  

  

   
 

    

| |
 

    

| |
 

     [
      

    
]  (     )  ((   )(   ))           

    

| |
 

 (     )

       
 

    ( (   )

       
 

    

| |
 

     

   
   

بما أن 
    

| |
  ت.لع مخياملهظ   و الظلعخين  فخصىف العلاكت بين   

 

 

 الكليثر  ال أثر الحلال أثر  الدخل


